Exercice1: Comparer 1 /7 et\/2\/7 + 8.

Exercice 2 : Soitx un nombre réel strictement positif.
On noteA=x+% et B=2.

Comparer A et B.

Exercice 3 : Soientm et p deux nombres réels strictement positifs tels que p.

1
1. Comparer m+3 € p+3

2. Comparer-\ / t A\ /

Exercice4 : b est un réel tel que : 2Ix< 3
—?
1. Donner un encadrement :

2. Onse donne de plus le régel que : 1 <a< 2.
Donner un encadrement de- 2a.

Exercice5 : Ranger les nombres a%, a° dans I'ordre croissant dans les deux cas suivants

1. a=42-1

_3++3
2. a= 3

Exercice 6 : Comparer les nombres suivants :

a)\5-2 et\|/9-4/5 b)~[5-3 et\/15-6/5
c) 2/5-5 et\/45 - 2@/5

En déduire une écriture simple¢d5 — 26\/5.

Exercice 7 : A est un nombre strictement négatif. Comparer dhasjue caa etb.

5A 3A _ 5 _3
1. a= 12 etb= 8 2.a——12—Aetb—8—
2 _ 5
3. a__BA etb——6A

Exercice 8 : Dans chaque cas,etb sont deux réels strictement positifs. Comparet B en
étudiant le signe de A — B.
1. A=zab+1 etB=&+1)b+ 1)

b

2. A=2:2 gtB=2.
b a

Exercice 9 : x désigne un nombre réel tel gxe 2.

A=(x-1)2 et B=X-2)2

a) Factoriser la différence A — B.

b) En déduire le signe de A — B et comparer aloes
B.

Exercice 10 : Soienta etb deux réels strictement positifs. Démontrer gfiaet b <~fa ++/b.



Exercice 11: Ranger dans 'ordre croissamta? eta®
22 _ 1

pour a==— etpoura=1 1

A

Exercice 12 : x désigne un nombre réel tel que 8 < 1.
Comparer les nombres (Ix)-et (1 —x)°.

Exercice 13 : Soitx un réel vérifiank > 2.

. . 1. . 1 1
Préciser dans quels intervalles se trouvént :x2 ; ;
X w/x +1 ' x=2

—DOD—




SOLUTIONS :

Exercice 1 : Il suffit d’élever au carré pour se rendre congpi@l s'agit du méme nombre. On
a le droit de la faire car ils sont tous les deasitifs !!
Exercice 2 : Pour comparer deux nombres, on étudie le sigrewlalifférence :
2
on ax+1—2: x*—2x+1_ (x-1f
X X
Exercice 3 : Soientm etp deux nombres réels strictement positifs tels que p.

1. On a O+3<p+3 et par passage a I’inverse,l— > 1 :
m+3 p+3

. , z + [p+
2. ldem avec en plus une racine carrée et on tro mTl < ps_l

Exercice4 : b est un réel tel que : 2Ix< 3
1. En élevant au carré, on troude< b” < 9 car tout est positif et9 < -b* <-4, d’oll
-7 _2-b* -2
—< <=
5 5 5
2. On ade méme4d<-2a<-2 et en additionnant membre & membre avec I'inégalitb,
on trouve-2<b-2a<1
Exercice 5 : Ranger les nombres a2, a° dans I'ordre croissant dans les deux cas suivants
1. Si a<1, alorsa® <a?<a, ce qui est le cas avac1/2 — 1
2. Si a>1, alorsa®>a®>a, ce qui est le cas ici.
Exercice 6 : En faisant attention a bien vérifier les signearad’élever au carré, on trouve :

a)\5-2 =\J9-4/5 b)+/5-3 <\/15-6/5
C) 2\/5—5 <\/45—2 5 car le premier est négatif !!
On en déduit que/4s — 20/5 = /(259 =|a/5- =5 2/t

qui est positif cax est positif.

Exercice 7 :
_5A _3A _9 _3
1.a—12 <b—8 2.a—12—A>b—8—A
_2 _9
3. a—3A > b—6A
Exercice8:

1. EncalculantA-B=(ab+1l)-(a+1)b+1)=ab+1-ab-a-b-1=-a-b< ((on est
obligé de développer — c’est mal !) DofvxcB
2 2 2

2. On calcule 1a ausgi-B=2+2_p-2 ¥b ~28b_(a-b)

b a ab ab
Exercice9 : x désigne un nombre réel tel gue 2.
A=(x-1)2 et B=X-2)=
a) OnaA-B=(x-1+x-2)(x—1- x— 2))= (x- )L &- <
b) DoncA-B>0 six>3/2 et inférieur a 0 sinon.
Exercice 10 : Tout est positif, on peut don élever au carré :

Jatb<a+vb - Jatb <(a++b)? -« atb<a+b+2Jab — 0< 2/ab

La derniére inégalité est vraie, donc la premi@&ssa(on a raisonné par équivalence)
Exercice 11: Méme propriété qu’a I'exercice 5 :

22

2

> (0. DoncA>B.

Onaa= <1, donca’*<a’<a.



) 1 )
Etsia=1+————, on a clairemerd>1, donca®>a’>a.

1
AT
Exercice 12 : De méme, si 0 x< 1, alors0<1-x<1et (1 —) > (1 —x)°.
Exercice 13 : On trouve=[] O,—1 , X2 0]4,+] N, O,—1 etiD]Oﬁoo[
X 2 X+1 J3 X—2

—DOD—



