Méthode de Cardart
ou plutot
Méthode de Tartaglie

=\ A
Cardan Tartaglif(? i

Le but de cette feuille est de découvrir la méthmake Cardan a volé a Tartaglia pour
résoudre les équations polynomiales de degré 3.

On part avec une équation de degrd&®’ + bZ+ cz d=0| ou(a, b, ¢, d)OR*.

1. Montrer que I'on peut se ramener a une équakiodegré 3 sans terme de degré 2

_Rh2
de la forme|x* + px+ q=0| en posant = x—3£. Vérifier que I'on a alorsp :3—b2+E et
a a
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2. En posant = u+ v, montrer que I'on trouve® + Vv* + (3uv+ p(u+ Y+ o= O.
3. On peut alors choisiretv tels queéuv+ p=0. Montrer que I'on a alors etv
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uw+v=-q

solutions du system(&)

3
4. En déduire que® et v’ sont racines d¥” + qx—%.

On poseA =q +24 p° le discriminant de ce polynéme.

5. Si , la résolution de I'équation de degré 2 domﬁs# et

=9~Na \/_ . Utiliser alors le théoréme de bijection monotpoer montrer que

,/_q etv= 1/—q . En déduire que I'équation de dépariree solution réelle

(zy=u+ v) etdeux complexes(z2 = ju+ j’v et z = Pu+ jv).

6. Si , Il y adeux solutions réelles

(une racine simple, = 2\/7— 2{ = etunedouble2 = \/7 ,/ —3q

—_— + ,,_
7. Si , alors en posanti :13/q—;A on trouve que I'équation de départ a

trois solutions réelles(z, =u+u z= jur juet z= ju | V.

! Girolamo Cardan. (1501-1576), médecin, mathéneatjgyhysicien, parjure et avide.
2 Nicolo Tartaglia (1500-1557), né Fontana, il pdeiebarbe pour cacher les cicatrices au visagelwjuent
laissées les francgais en saccageant Brescia.



