Classe : TS TEST PREBAC N°4
Nom : ('y vais mais j'ai peur !)
(2h)

Il est conseillé de faire cette feuille en 2h ausplde préférence le matin). Ensuite un quart d'eeavec le
cours pour compléter les formules oubliées. Le demain, reprendre ladite feuille et compléter avac |
correction.

1. On considere l'aire hypographgFais en cours, intro sur les intégrales.
A de la courbe d’équation

y = X2 sur lintervalle [0 ;1].
a) Montrer que
(n=Hn-1)_,  (+ D2+ 1)
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b) Montrer que ces deux suites
sont adjacentes et en déduire A.

2. On demande d’encadrer I'aire| Avec un quadrillage de plus en plus fin, on trotoug a tour :
hypographe de la courbe 3<A<7, 4<A<6,5et5,04< A< 5,67,

d’équationy = Jx sur [0 ;4] en
considérant des carrés d’aire 1,
puis 0,5 et enfin 0,1. On fera un
graphique précis pour répondre.

3. Déterminer, sans calculer de
primitives les aires suivantes :

a) [ xdx et b) [/ (2t+ 1yt

j:xdx=% et f(Zt +1)dt = 1C avec les aires des trapezes.

en théorie, pas de solution car cette fonctiontrgas continue. En

4
4, Calculer| E(x)dx. . i L
jo (x) pratique, on peut la couper via Chasles en quatégiales et on trouve

4
alors J'O E(x)dx=6

5. Calculer la valeur moyenne de 1
la fonction carre sur [0 ;1] 1-070 "~ 3

3 3 _ 3
6. CalculerJ'_3 f (x)dx pour la J'_3 f (x)dx_E
fonction
-2x-6 si xO[-3-3
f:xX— _
X si xd[-2;3




7. En utilisant la réponse a la
guestionl et les transformations,
déterminer l'intégrale

[ -(x-12ax.

Il suffit de tracer la courbe pour trouver la mémégrale qu’au début

mais négative j‘lz—(x—l)2 dx= —jol X dx= %1

1
8. CalculerjO (x* +5x- 3)dx.

J'l(x2 +5x-3)dx= -1
0 6

0. DéterminerJ'_l2 f (x)dx pour

x+3 si xO[-2;(
fixe—
3-x* si x0]0;]

1 20
j_z f(x)dx—?

10. En majorantlJfT, montrer
1t 1
ue dt<—.
e )i 2

t . N . C
Oon a5 <t sit0[0;1]. D'oll le résultat en passant aux intégrales;

11. Déterminer les primitives de

f :XHiz+12x3—5.
X

F(x) =71 3% —Bx+ K avecK OR
X

12. Idem avec :

a) X x“—4>?—5x2+g X+ 2.
b) x> —sin(x)+ 2cos .

C) X 2x—4+x—32

d) x> 2

X° 5 7
a) F(x):€—><“—§x3+%x2+2x+ K avecK OR
b) F(x)=cosk }+ 2sink ¥ K avecK R
c) F(X)= x2—4x—§+ K avecK OR
X

d) F(x):%zu K avecK OR
n




13. ldem avec :
a) x> X (X -1)°.
3x

de-1

xX° -4
1
eX
d) XH—Z
X

b) x>

C) X

a) F(x):1i8(><3—1)6+ K avecK OR

b) F(x) =3V x* -1+ K avecK OR
1
C) F(x):EIn‘xz—zq+ K aveck OR

1
d) F(x) =—e*+ K avecK R

14. Calculer les intégrales :
eln(x)
a) jl — - ox

e 1
2 L xIn(x) dx

jemdx=1etje L dx=In3
10X 2 e xIn(x)

15. Etudier les variations de

x dt
HIO 1+t?

Strictement croissante.

16. Calculerjlxln(t)dt.

leln(t)dt = xIn x— x+1 a l'aide d’une intégration par parties.

17. Calculer :
a) fxln X dx.

b) [ (x-1)e" dx

eZ

Lexln X dx= 1 et I;n3(x—1)€ dx=3In3- 4 (idem)

4

18. DéterminerJ‘o”sin4 (x)dx

Linéariser voir cours.




19. Retrouver la formule du
volume de la sphere.

Voir cours.

(e-e)
20. Calculelj'_ﬂW dx

dx=0La fonction est impaire.

jn (eX - e’x)2

-7 sinx




